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RESUMO

A topologia fraca e a topologia fraca-estrela sdo conceitos fundamentais na analise funcional ¢ na

teoria dos espacos de Banach. Mostraremos que a topologia fraca ¢ uma topologia com menor
numero de conjuntos abertos, para a qual todos os funcionais lineares continuos em um espago
Banach sdo continuos com a topologia fraca. Em especial, demonstraremos que esta topologia ¢
Hausdorff e possui importantes propriedades de convergéncia. A topologia fraca-estrela é uma
topologia definida no espaco dual de um espaco de Banach e ¢ a topologia mais fraca para a qual
todas as avaliacdes nos pontos sdo continuas. Mostraremos no Teorema de Banach-Alaoglu-
Bourbaki que a bola unitéria fechada no espaco dual ¢ compacta na topologia fraca-estrela. Este
resultado ¢ de extrema importancia, pois contrasta com o que acontece na topologia da norma,
em que a bola unitaria nunca ¢ compacta em dimensao infinita.
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